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 المقذهت
ّنٌستخدم فحص المعاٌنة عندما   يبواسّةة العٌنّاب بّدمن مّف الاحّص الاّام  الّ  المنّت ٌم نوعٌّة ق 

تلّف الوحّداب خا ّة فًّ حّامب الاحّص  إمكانٌّة إلّى إضّافةب المةلّو،  زٌادة التكالٌف والوق إلىٌؤدي 
  والمةبوعّّّاب  وغٌر ّّّا  ولتخاٌّّّف كمٌّّّة الاحّّّص  مّّّف ةالاوتوغرافٌّّّمثّّّ  فحّّّص ال ّّّور  ألتّّّدمٌري

المهمّّة التًّّ اعتمّّدب فًّّ مجّّا  السٌّّةرة النوعٌّّة   الأسّّالٌ،الضّّروري اسّّتخدام الاحّّص المبتّّور ك حّّد 
نسّبة  إلى إضافةمف الماا ٌم المهمة فً   ا النوع مف الاحص   (ASN)ة وٌعتبر ماهوم معد  حجم العٌن

حجّم العٌنّة  وكّ لك ااّتقا  مقّدر لنسّبة  لمعّد    ل لك سنحاو  ااّتقا   ٌّغة مبسّةةالمنت فً  المعٌ،
وسّوف نوضّك كّ  الرمّوز والع قّاب الأعظّم  الإمكّافالمعٌ، فً حالة المعاٌنة المبتورة باستخدام ةرٌقة 

ّللح ّو الضرورٌة وكّ لك علّى  ٌّغة مبسّةة لمعّد  حجّم العٌنّة و ّو مّا ٌمثّ   ّدف  p̂ رد  علّى المق 

 بحثنا   ا.
 

Abstract 
The purpose of this research is to find the estimator of the average 

proportion of defectives based on attribute samples. That have been curtailed 

either with rejection of a lot finding the kth defective or with acceptance on 

finding the kth non defective. 

The MLE (Maximum likelihood estimator) is derived. And also the ASN 

in Single Curtailed Sampling has been derived and we obtain a simplified 

Formula All the Notations needed are explained. 
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 هذف البحث
فًّ المعاٌنّة الماّردة اّب   (ASN)  حجّم العٌنّة ومعّدلنسّبة المعٌّ،  الأعظّم الإمكّافمقدر  إٌجاد

 العم . لآلٌةالمبتورة  وقب  الدخو  فً تاا ٌ   لك مبد مف ارح 
 قب  رفضها. أوفً الكمٌة المرفوضة  K نوحد عدد المعٌ، .1
 تقب  الدفعة. عند ا والتً عدد الوحداب الجٌدة التً نجد ا Kنارف  .2
y :   ّّىعّّدد الوحّّداب الماحو ّّة للو ّّو ّّو   إل ّّرار القب ّّرفف   أوق ٌّّم  yال ّّر متقةّّ  ٌ خّّ  الق  ّّو متغٌ

n,.....1k,ky   

)1.(..........1 Kkn  

 
 . P و النوعٌة  المنت وحدة معٌبة مف الدفعة المنتجة مف  kتنتهً عملٌة المعاٌنة بعد الح و  على 

P ّّو  علّّى وحّّدة معٌبّّة فًّّ محاولّّة ماّّردة ولكّّف  ّّ ا امحتمّّا  ثابّّب خّّ   المحّّاومب : احتمّّا  الح 
 . بمتوسة نس، المعٌ، الماا دة( Pالمستقلة )وٌمكف تمثٌ  

 ٌمكف تمثٌلها بـ  yالدالة امحتمالٌة لـ  إف
 

)2...(..........)p,Ay(F)p,Ry(F)p,y(F   

 
 و و امحتما  الماترك مف رفف وقبو  الدفعة وعلٌ  ف ف  
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لتوزٌ  ثنّايً الحّدٌف السّال، و ّو التوزٌّ  الم يّم لحالّة تكّرار المحّاومب المسّتقلة  امحتمالٌةالدالة  إف
 مف حامب النجاح  ستكوف kلحٌف الح و  على 
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ن ل لك ٌكوف احتما  رفف الدفعة  و     ةبقا
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 المتةابقة المعروفة بٌف توزٌ  ثنايً الحدٌف وتوزٌ  ثنايً الحدٌف السال، و ً  وبإدخا   
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 nٌمث  عدد المعٌ، فً العٌنة  Z-1حٌث   
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 التقذير باستخذام المعاينت المبتورة
ٌمثّ  عّدد  aخةّة المعاٌنّة المبتّورة  واف  إلّىب للاحّص ةبقّا  مّف الّدفعاب خضّع m أفلنارف  

 ٌمث  عدد الدفعاب المرفوضة rالدفعاب المقبولة  

ram   

 
عدد الوحداب الماحو ة تسج   وأفعدد الوحداب المعٌبة التً تظهر خ   الاحص  أفولنارف 

 مف القٌم  ً أزواجلك  دفعة عندي  تكوف بٌاناب العٌنة عبارة عف 
 

           
rar2a1aaa2211

y,k.....y,ky,k,y,Z.....y,Zy,Z


 

 
 

 عدد المعٌ، الموجود a,....1iZi  

فً الدفعة المقبولة   ikZi  

k  القٌم أزواجعدد المعٌ، الموجود فً الدفعة المرفوضة ل لك و اب  
 

 

 

 للدفعة المقبولة 
kZiللدفعاب المرفوضة   

  أفله ه الدالة نجد  الأعظم الإمكافدام دالة باستخ
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  pن خ  اللوغارٌتم ونات  بالنسبة لـ  ثم
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 اف: 8ٌتضك مف المعادلة   
rk  ًعدد المعٌ، فr  مف الدفعاب المرفوضة 
ak عدد الوحداب الجٌدة فً الدفعاب المقبولة 




a

i 1

yi  ًالعدد الكلً للوحداب الماحو ة فa مف الدفعاب المقبولة 




m

1i

yi  ًالعدد الكلً للوحداب الماحو ة ف(m=atr) .دفعة 

 ٌكوف لدٌنا أٌضا 8مف المعادلة   
 
 

 
 
 

 
 مف  Pٌمكف الح و  على التباٌف التقرٌبً للمقدر و 
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   E(y)وسوف نات  فٌما ٌلً  ٌغة 

ص المبتّور ثّم ااّتقا  معّد  حجّم العٌنّة لهّ ا النّوع مّف حّوقب  اماتقا  مبد مف توضٌك معنى الا
 فالرف أوالقبو   وإقرارالاحص والضروري متخا  

 .الآتٌةةرٌقة الاحص المبتور بالخةواب  (Guenther 1977)حدد الباحث كنثر 
 . (n,c)تحدٌد معالم خةة المعاٌنة  .1
وحّدة جٌّدة وفًّ حالّة  (n-c)الح ّو  علّى  أووحدة معٌبة  (c+1)وقف الاحص حا  الح و  على  .2

ن قّرار ب ّدد العٌ إلىالاحص المبتور ٌكوف عدد الوحداب الماحو ة للو و    (M)نّة  متغٌّران عاّوايٌا
 Negativeوٌتبّّّ   ّّّ ا المتغٌّّّر توزٌّّّ  ثنّّّايً الحّّّدٌف السّّّال،  n إلّّّى (c+1)ب خّّّ  القٌّّّم مّّّف 

Binomial distribution :وتعرف الدالة امحتمالٌة له ا المتغٌر بالمعادلة 
 

nCCmm
C

pm CmqCPf ,....2,11, 11)(    

 

العدد الكلي للوحدات 
 المفحوصة

 المعيبة تعدد الوحدا  
 ودةالموج

P̂ 
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 :الاحص المبتور ن كر أنواعومف 
 

 Curtailed Inspection-Semi.الاحص اب  المبتور 1
فً   ا النوع ٌتم التوقف عّف فحّص ماّرداب العٌنّة عنّد الح ّو  علّى عّدد مّف الوحّداب المعٌبّة  

قرار الرفف  وفًّ حالّة القبّو  ٌّتم  إلى  أي ٌتم التوقف عند الاحص حا  الو و  Cٌتجاوز عدد القبو  
 فحص ك  مارداب العٌنة .

 ed InspectionFully Curtail.الاحص المبتور التام 2
الح ّو  علّى وحّداب  أو  C نا ٌتم التوقف عند الح و  على وحّداب معٌبّة ٌتجّاوز عّدد القبّو   

 قبو  على حد سواء. أوقرار رفف  إلىأي ٌتم التوقف فً حالة الو و   (n-c)جٌدة م تق  عف 
)نسّبة  pعتمّد علّى معد  حجم العٌنة فهّو معّد  عّدد الوحّداب لكّ  دفعّة قبّ  الو ّو  الّى القّرار وٌ أما

(  وٌمث    ا المعد  العدد المتوق  لعدد الوحّداب الماحو ّة فًّ حالّة الّرفف المنت الوحداب المعٌبة فً 
 + العدد المتوق  لعدد الوحداب الماحو ة فً حالة القبو .

 مبد مف تعرٌف الرموز الآتٌة : ASNوقب  توضٌك ااتقا   ٌغة 
P ًالمنت : نسبة الوحداب المعٌبة ف 
Q ًالمنت : نسبة الوحداب الجٌدة ف 
C  عدد الوحداب المعٌبة المقبولة فً العٌنة وٌسمى عدد القبو :Acceptance Number 

Pa   و النوعٌة  المنت : احتما  قبو P 
Pa=pr(Mc) 
 

M   إلّىمتغٌر عاّوايً ٌمثّ  الوحّداب الماحو ّة للو ّو (C+1)  .وٌتبّ  توزٌّ  مّف الوحّداب المعٌبّة
المعاٌنّة الماّردة فًّ  ةولكًّ ناّت   ٌّغة لمعّد  حجّم العٌنّة لخةّ(c,p), ثنايً الحدٌف السال، بالمعّالم 

 الاحص اب  المبتور
ASN for semi-curtailed Single Sampling plan 

 (Grais1968)  ومنها متةابقّة إلٌهابعف المعادمب والمتةابقاب الرٌاضٌة التً نحتاج  إٌضاحمبد مف 
 و ً:
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  و النوعٌة تحب اروة معاٌنة  ي الحدٌف  و للمنت اف احتما  القبو   أٌضاومف المعلوم 
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المسّحوبة مّف  الأولّىاقّ  مّف الوحّداب المعٌبّة مّف بٌّف المجموعّة  أو cاحتما  الح ّو  علّى  أفأي 
 أو (n+1)عنّد سّح،  (c+1)الوحدة المعٌبة التًّ تسلسّلها  أٌجادتما  مح مكافئ و  nالدفعة والبالغة 

نتٌجّة اسّتخدام توزٌّ  ثنّايً الحّدٌف  paمف الوحداب وعلٌ  تكوف ال ٌغة البدٌلّة محتمّا  القبّو   أكثر
 السال،  ً
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 وللسهولة سوف نارف 
r = m – n –1 

 ست بك 13فاف المعادلة 
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 مف الممكف تبسٌة الحد
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ل لك سوف نبسة المقدار إضافة 
 c

rn   بامعتماد على نظرٌة ثنايً الحدٌف 
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 ومف  نا ٌكوف jعند الار   ي الرتبة  r = – j –1وجع   rعلى 
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 وبامعتماد على   ه الع قة ٌكوف احتما  القبو 
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المعاٌنة الماّردة اّب   ةٌغة رٌاضٌة لمعد  حجم العٌنة لخة   نات  أع ه الأسلو،وبامعتماد على ناس 

 المبتورة
 

)18.........(....................)|( nmmEnpaASN   

ن ب ف  علما

  )1nm|m(EmE)nm|m(E   

 
 متغٌر عاوايً ٌتب  ثنايً الحدٌف السال، M أفوبما 

 ٌكوف  Craigباستخدام متةابقة 
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 ( تكوف11فً المعادلة ) إلٌهاالمبسةة التً تو لنا  paواستخدام  ٌغة  (k=o)وبالتعوٌف عف 
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وعّدد  n لتً تعبر عف حجم العٌنةوا (n,c)ٌغة مبسةة تعتمد على معالم خةة المعاٌنة الماردة  و ً 
 المنّت   ونسّبة المعٌّ، المقبولّة فًّ pa  وكّ لك تعتمّد علّى احتمّا  القبّو  cالوحداب المعٌبة المقبولة 

(p). 
 
 الجان، التةبٌقً 

دفعة إنتاجٌة  58الواردة فً البحث  فقد أخ ب بٌاناب عف نس، المعٌ، لمجموعة  ربغٌة تةبٌ  الأفكا
ووجد أف النوعٌة متغٌّرة مّف دفعّة إنتاجٌّة إلّى أخّر   N = 2000نور حجم الدفعة مف منتوج بةارٌة ال
  -وأف توزٌعها  و:

 نس، المعٌ، 2.0 2.5 3.0 3.5 4.0 4.5 5.0 5.5 6.0

 عدد الدفعاب 2 3 3 3 5 4 1 6 3

 

 
   
 
 

         0553.0P                             ة اب  المعٌ، الماا د ووجد أف متوس

 00132.0SP                 وامنحراف المعٌاري                               

 وبعد رسم واختبار توزٌ  النوعٌة وجد أف توزٌ  نس، المعٌ، الماا د  و بٌتا بالمعلماب:   

)ˆ,ˆ( tsBeta 

 

  sˆ70.7            وتم تقدٌر المعلماب ووجدب                                   
                                                                             5.131ˆt  

المعٌبّة بالإنتّاج لأف توزٌّ  الوحّداب  ( Beta – Binomial)سٌّةرة و نا تكوف العملٌّة الإنتاجٌّة تحّب 
متغٌر عاّوايً ٌتغٌّر مّف دفعّة إلّى أخّر  وباسّتخدام اختبّار  p  وأف (n , p)بالمعلمة   و ثنايً الحدٌف

سف المةابقة وجد أن  ٌتوزع بٌتا بالمعلمّاب التقدٌرٌّة  )ˆ,ˆ(حن tsّزوم والتًّ تّم تقّدٌر ا بةرٌقّة الع

نٌعد متوسة   ا التوزٌ  تقدٌرا  لمعد  النوعٌة  .وح لنا على المقدراب السابقة وعلٌ  
     

 نس، المعٌ، 6.5 7.0 7.5 8.0 8.5 9.0 9.5

 عدد الدفعاب 6 5 3 3 1 2 2

58 
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)(),,( بعد  لك تم احتسا، قٌم احتما  قبو  المنتوج pncBCXpr     

)20,1(لخةتً معاٌنة  ما                                              nc    

)100,5(                                                      والثانٌة    nc 

 -وح لنا على النتاي  التالٌة:
 ( 1جدو  رقم )

 نس، المعٌ، واحتما  القبو  ومعد  حجم العٌنة المبتورةٌتضمف 

 ASN P                        B(c, n, p)معد  حجم العٌنة الماردة المبتورة 

 C = 1                 n = 20 

 ـــــــــــــــــ
 
 
 
 
 
 
 
 

ASN 

 ــــــــ
C = 5              n = 100 

 ـــــــــــــــ
 
 
 
 
 

 

 
 
 
 
 

0.8802 
0.6605 
0.4516 
0.2891 
0.1756 
0.1018 
0.0566 
0.0302 
0.0155 
0.0076 

0.030 
0.060 
0.090 
0.120 
0.150 
0.180 
0.210 
0.240 
0.270 
0.30 

18.127 
15.364 
15.214 
13.304 
11.205 
9.631 
8.411 
7.511 
7.031 
6.411 

0.9959 
0.9192 
0.7050 
0.4407 
0.2308 
0.1045 
0.0420 
0.0152 
0.0051 

0.015 
0.030 
0.045 
0.060 
0.075 
0.09 
0.105 
0.120 
0.135 

105.485 
103.536 
98.216 
95.341 
90.64 
89.73 
85.74 
80.66 
70.47 
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 الاستنتاجاث
معّّدمب الإنتّّاج غٌّّر وجّّد أف معّّد  النوعٌّّة لمنتّّوج بةارٌّّة النّّور  ّّو متغٌّّر عاّّوايً  وأف  -1

بها القةر  وأف توزٌ  النوعٌة الماا د  و توزٌ  بٌتّا  مستقرة بسب، الظروف الحالٌة التً ٌمر

)ˆ,ˆ(بالمعالم التقدٌرٌة   ts. 

فً حالة المعاٌنة الماردة ٌكوف حجم العٌنة ثابب أما بالنسبة للاحص المبتور فّ ف معّد  الاحّص  -2
اب البا ظّة غٌر وٌتناقص  وفً   ا أ مٌة كبٌرة فً تخاٌف التكّالٌف وخا ّة بالنسّبة للوحّدتم

 الثمف وبالنسبة للوحداب السرٌعة التلف. 
 = ASN)و  (ASN = 20)ة الاحّص التمٌّزي خةّوجد أف معد  حجم العٌنة الماردة الثابتة ل -3

  أما معد  حجم العٌنة لخةّة المعاٌنّة الماّردة المبتّورة فهّو قٌمّة تعتمّد  pولجمٌ  قٌم  (100
 (  1وكما واضك فً الجدو  رقم )  ASNتتناقص قٌمة  pوكلما ازدادب قٌمة  pعلى 

نسبة المعٌ، الكلً الموجود خ   الاحّص و ّو ٌّوفر مؤاّر جٌّد لبٌّاف نسّبة Pٌ̂مث  المقدر -4
 المعٌ، فً الإنتاج ومحاولة الوقوف على أسبابها. 

تقّدٌر ا وتّم  (s,t)ٌتب  توزٌ  بٌتا بالمعلمّاب  نسبة المعٌ، فً المنتوج متغٌر عاوايً أفوجد  -5
 بةرٌقة العزوم وحس، المتوسة وامنحراف المعٌاري. 

ثم اتخا  قرار القبّو  أو الّرفف  الماردة المبتورة الضروري للاحص ومف أف معد  حجم العٌنة  -6
ٌكوف أق  مّف معّد  حجّم العٌنّة الماّردة الثابتّة ولجمٌّ  نسّ، المعٌّ، التًّ وردب فًّ الجّدو  

رة تؤدي إلى تخاٌف فً معد  الاحص وبالتالً تخاٌّف فًّ (  و  ا ٌعنً أف المعاٌنة المبتو1)
ّّة  ّّدما تكّّوف وحّّداب التجرب ّّثمف أو عن ّّة ال ّّد فحّّص الوحّّداب الغالٌ ّّة خا ّّة عن ّّالٌف المعاٌن تك

      .ماا داب ةبٌة  ع، الح و  علٌها  أو ٌكوف الاحص تدمٌري ٌؤدي إلى تلف الوحدة
 

 التوصيـــاث
تّوفر الوقّب وتحقّ   لأنهّاورة عند فحص وحّداب العٌنّة  نو ً باستخدام المعاٌنة الماردة المبت -1

 ناس الهدف المرجو مف خةة المعاٌنة ب ق  كلاة.
در مّف ق    ا الم ب فً تقدٌر متوسة نس، المعٌ، لما ٌتمت   الأعظم الإمكافنو ً باعتماد مقدر   -2

 ٌز  الكااءة وٌملك اق  متوسة مربعاب خة  ممكف.تحمٌزاب  منها عدم ال
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