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 للتوزيع الاسي المختلطم طريقة لايجاد الذالة المولذة للعسو
 

 

 منتهى خضير عباس /الباحث
 / هيئة التعليم التقنيمعهد اعداد المدربين التقنيين

 

 الخلاصة
م ن  ةالاحتمالية للمتغيرات العشوائية المختلط  لاهمية التوزيع المختلط في التعبيرعن التوزيعات

  xحتمالية موجبة عن نقاط معرفة لقيم أحيث انها تاخذ قيم  ، تقطع والمستمرالم نالنوعي
  (Interval).                            نضمن مجال معي x   وتاخذ دالة او قيم اخرى عندما تقع 

 ولدة للعزوم لبعض التوزيعات المختلطة من برنولي م ع الاس يموحاولنا اشتقاق صيغة للدالة ال
يم ذل ك ليش مل م وم ن م م تعوم ن م م بي ان حال ة التك افه بينهم ا، مع الاس ي، وكذلك التوزيع الهندسي 

نائي الحدين السالب مع الاس ي باعتب ار ان التوزي ع الاحتم الي منائي الحدين مع الاسي، كذلك متوزيغ 
  Pتبع كل من برنولي بمعلمة  تلة التي قلمجموعة من المتغيرات العشوائية المست

لك التوزي ع الاحتم الي لمجموع ة المتغي رات ذك و n  , P  . بمع الم  ن ائي الح دينميكون توزي ع س 
نائي الحدين الس الب ، وهك ذا س و  متبع كل من التوزيع الهندسي سيكون تالعشوائية المستقلة التي 

الاسي ه ي مكافئ ة للدال ة المول دة  -نائي الحدين  مبين ان الدالة المولدة للعزوم للتوزيع المختلط من ن
  .الحدين السالب مع الاسي  منائيوزيع المختلط وللتللعزوم 

 باعتب  ار ان لك  ل توزي  ع  ( M . G . F )وق  د ت  م التركي  ز عل  ى الدال  ة المول  دة للع  زوم 
( M . G . F) 

العزوم  ومعامل الالت وا  وال تطلطو وريره ا م ن نوع التوزيع ومن مم ايجاد من يمكن الاستدلال 
 معالم التوزيع . هشرات الاحصائية المهمة في تقديرمال
 

Abstract                                                                                                  
In this paper a Mixed probability distribution for the kind of random 

variables (which are Mixed between continuous and discrete type ) have 

been derived , and we use the technique of Moment generating  function . 

For some Mixed distribution (for Bernoulli with exponential )  ,and also 

from geometric with exponential , and negative Binomial distribution with 

exponential also in order to obtain the formula for this Mixture kinds of 

r.v , which are necessary for studying the performance of some failure 

Models which represents many data , All the derivation necessary for 

obtaining the distribution are explained in this paper. 
     

 
 
 
 

 المقذمة
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للتوزي  ع المخ  تلط م  ن  ان التوزي  ع المخ  تلط م  ن توزي  ع برن  ولي م  ع التوزي  ع الاس  ي ه  و مك  اف 
نتيج  ة ل  ذلك يمك  ن ايج  اد الدال  ة ، وكولك  ن بمع  الم مختلط  ة،  التوزي  ع الهندس  ي م  ع التوزي  ع الاس  ي

ب النظ  رك كيطي  ة ن  ن ف  ي الجاب  ينوك  ذلك الدال  ة المول  دة للع  زوم، وس  و  التجميعي  ة للتوزي  ع المخ  تلط 
 .التوصل الى ذلك

 

 الجانب النظرك
ويتب ع التوزي ع هي مجموع ة متغي رات عش وائية مس تقلة X1 , X2 , … XN         لتكن لدينا  

 هي :    X دالة التوزيع التجميعية للمتغير وان  λالاسي بمعلمة  
           

                      (1 …  )x > 0          ،              
x

X exF 1)( 

 ولنطرض  ان    
                 S= X1+X2+ ….. +XN                                 …  (2)  

 
 متغير عشوائي ) ويممل عدد صحيو ( وله دالة احتمالية :     Nحيث 

 
                     Pn = Pr ( N = n )        n= 0 ,1 ,2 , .……..… (3)                       

 هي:  S  الى وان الدالة التجميعية 
  

                      …(4)     …                       )(.
0

XFPn
x

n

X




  =  Ғs(x)                                                                                                                       

                   
 

عل ى    N ,X ,Sه ي ال دوال المول دة للع زوم للمتغي رات      Mx(t)  ,  MN(t)  , Ms(t)كن  تل  
                        ان: فالترتيب 
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  [ 1,2 ]فان الدالة المولدة للعزوم لهذا المتغير λعشوائي يتوزع بمعلمة   متغير   Xوحيث ان
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                                      …(7)    .                         








 t


 Mx(t) =     

     فان:  qبع توزيع برنولي بمعلمة تغير عشوائي متقطع يتم Nترضنا ان  فواذا ا  
                                                                                                                  

          Pn= q
n
 P

1-n            n= 0 , 1                                                                                                           
                                                                                     

 MN(t)= (qe
t
 + P)                                                                                

                                                                               
 . [5 , 3]اسي  –من المعلومات اعلاه نجد ان الدالة المولدة للعزوم للتوزيع المختلط برنولي 
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الاس ي  –وبنطس الاسلوب نجد ان الدالة المولدة للعزوم للتوزيع المختلط من التوزي ع الهندس ي 
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n=0 ,1 , 2 , ,,,                                                                               Pn = Pq
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 وبالنسبة للتوزيع المختلط فان :          
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-لتوزي ع المخ تلط برن وليمن انجد ان الدالة المولدة للعزوم   (9) , (8)وعند مقارنة المعادلتين 
 اسي. –اسي مكافئة  للدالة المولدة للعزوم للتوزيع الهندسي 

  S لايجاد التوزي ع للمتغي ر   (4)من المعادلة    Fs(x)  اضافة لما تقدم يمكننا استخدام تعري  الدالة
      والمعرفة   (r , p) يع منائي الحدين السالب بالمعالممتغير عشوائي يتبع توز  N تحت افتراض 

    .[4,6]                                                                         
 

                                                                                                                   

                                                                                                                              

                                   N = 0 ,1,2,…,œ                            nrnr

nn qPCP 1            

            O/W                   …(10)                                           O                                                                             
                 

 اما الدالة المولدة للعزوم لهذا التوزيع هي :
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 .  [5]ن منائي السالب مع التوزيع الاسيلتوزيع المختلط متكون الدالة المولدة للعزوم ل
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ن  ولي م  ع الاس  ي والتوزي  ع وبالاس  تمرار بتعم  يم النت  ائي الس  ايقة الت  ي حص  لنا عليه  ا لتوزي  ع بر

 لتوزيعين اخرى هما منائي الحدين السالب ومنائي الحدين . الهندسي مع الاسي
 . [3]   (m,q)متغير عشوائي متقطع يتبع توزيع منائي الحدين بالمعلمة    Nوحيث ان 
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 للعزوم هي:وبالنسبة للتوزيع المختلط من منائي الحدين مع التوزيع الاسي فان الدالة المولدة 
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نج د ان الدال ة المول دة للع زوم للتوزي ع المخ تلط م ن   (14) , (12)وعن د مقارن ة المع ادلتين   
الاس ي بش رط ان  –ائي الحدين السالب منالاسي مكافئة للدالة المولدة للعزوم لتوزيع  –منائي الحدين 

ع دد ص حيو تس مى   m)علما بان توزي ع من ائي الح دين الس الب عن دما تك ون  عدد صحيو  mتكون 
 .   (14) , (12)ونسبة لهذا التكافه بين المعادلتين يضا بتوزيع باسكال ( ا

لنس بة لتوزي ع من ائي الح دين با  sعن د ح ل المتغي ر   Fs(x) استخدام الدالة الاحتمالية التالي ة  يمكننا 
 هي:  Fs(x)عدد صحيو والدالة   mالسالب وخاصة عندما تكون 
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)16...(1)( xP

s qexF 
                      

 . [ 7 , 5]الاسي  –وهي تممل الدالة الاحتمالية التجميعية للتوزيع المختلط من التوزيع الهندسي 
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 الاستنتاجات
 

مك اف  للتوزي ع المخ تلط م ن الاس ي  وجد ان التوزيع المختلط من منائي الحدين الس الب م ع .1
 للتوزيعين كانت مكافئه. ((.M.G.Fمنائي الحدين مع الاسي وذلك لان  

آس ي مكافئ ه للدال ة  –للتوزي ع المخ تلط برن ولي  .M.G.F))لع زوم لمولدة الدالة الوجد ان  .2
 آسي. –للتوزيع الهندسي  ((.M.G.Fللدالة مولدة العزوم 

معلوم ة  (.M.G.F)لع زوم واذا كان ت الدال ة المول دة للع زوم لكل توزيع توجد دال ة مول دة ا .3
 معلومة. (.M.G.F)على نوع التوزيع الاحتمالي الذك له  الاستدلال عندئذيمكن 

ن  ائي الح  دين الس  الب م  ع الاس  ي بص  ورة ميمك  ن حس  اب الاحتم  الات لنم  وذط المخ  تلط م  ن  .4
 عدد صحيو. mمضبوطة وسهلة وذلك عندما تكون 

المول  دة للع  زوم تس  اهم ف  ي حس  اب الع  زوم )الاول، الم  اني، المال  ث( ويمك  ن تب  ين ان الدال  ة  .5
معامل الاخ تلا  وال تطلطو باعتباره ا مهش رات أحص ائية ، التباين، حساب متوسط الحسابي

اح  د  ه  اتس  اهم ف  ي قي  اس التش  تت والتش  تت النس  بي م  ن خ  لال معام  ل الاخ  تلا  باعتبار
 .موعتين من البياناتالمهشرات التي تستخدم في مقارنة تجانس مج

 التوصيات
س اب الخط ا المتض من ف ي حال ة الت داحل حمكن استخدام احدى طرق التحليل الع ددك لي .1

Interpolation.وذل  ك ف  ي تقري  ب خط  ا الدال  ة  Fs(x) , Fs(x│m)   ع  ن طري  ق
 .  Fs(x│[m]) , Fs(x│[m+1])التداخل الخطي بين

            لمشتقة المانية الغير المعلومة مملبامكان استخدام معادلة الطرق الماني في تقريب ا .2

              Fs(x│[m])  s 2∆          

، اشتقاق الدالةالمولدة للع زوم للتوزي ع المخ تلط لمن ائي الح دين م ع التوزيع ات الاخ رى .3
 ويعتبر مهشر جيد لاستطادة من الدوال الاحتمالية في حساب الاحتمالات.
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