
 لمعامل الارتباط ]-1,1 [برهان أساس للفترة 

 
 سليم اسماعيل الغرابيا. 

 كلية الادارة والاقتصاد                                                                    
 جامعة بغداد                                                                    

  :مقدمت -1
إلووم م عوو    انتباهنوواهوو ا يبموو   نكمقيوواس يوورب  بووين مت يووري الارتبووا عاموول مفهوو م م

في كل المست يات. أكثر من  لك هناك ثوثث نقوا  صاصوي هوي ادتيا يواً نلو   دميهوا  الإحصاء
 -كما يأتي:
  ه  ال ليل المعياري  ال ي قيمته لا تعتم  دمم قياسات  الارتبا معامل  1)

 المت يرات الأصميي.    

 . ]-1,1 الم ى[يمته تقع في ق2) 

 ما الآصر يبقم ثابتاً.ينأن مربع قيمته نصف نسبي تقميل في أح  المت يرات ب3) 
           ال وووووث  لوووو  أن هوووو   الصووووو ام هووووي دموووووم نحوووو  مسووووتقيم  لووووو  أن ف ووووات رياعووووويي موووون 

 غالباً يعتق  ن كحقيقي  هم] Mendenhall et.al.1981, chap-5 أنظر:[
الحقو ل التوي أحصوا ياً هوي التوي  الومالم اعيع صص صواً تموك التوي ت بوه  في مق مي كثير من

 ت بق.
يقوع  الارتبا أساسي لبرهان أن معامل  الترا نسبي إلم تمك الصمفيي، ال رض في ه ا البن  ه  

 .نمعياري ندل ا ي ينالعمل مع تباينات بمع  فرق مت ير ب اس ي  ]-1,1 [في الفقرة 
 ت صل الص ام الملتركي لمعامل الارتبا  هك ا مناقلي تلتر   ريقي 

 ل رض المستمعين من ال ث .
 لإنقواملمقيواس  الارتبوا ك صوف قوان ن معامول  إحعوار ص م يتم  انح اربعض ال لالي لأبل 

 نسبي أمكانيي التح يل.
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 البرهان:  2)
 :تالم ع دا منديني من أز اج الملاه ات ( x1,y1) ,( x2,y2......),( xn,yn)أفرض أن  

 لم اعيع صاصي. xi ،yiالتي هي   ال ص يي لو  cyi  +axi =uiأدتبر العثقي: 
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لمعيني  بالمثل إ ا كانت  الارتبا ه  معامل 
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     fi = axi ,gi = cyi                                                          ح ل المت يرات
122                                                        لتك ن هي معياريي  gf SS  

fgfg                                                            أنه يتبع أن     rS  
 لأبل ه   الحالي.

fgxy                            ، تعريف معامل الارتبا  يؤ ي إلم أن مأكثر تعمي rr     
هوو  الأسوواس لتمثيوول التبوواين الملووترك لممت يوورات العلوو ا يي   rxy(  هكوو ا a,cلأي اصتيووار لووو ) 

 لتكاثر الت يرات في القياس.تي الثاب
 1xyr من المناقلي السابقي، أنه يمكن مثحظي أن
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                                                                 rxy=1ه   النتيبي تعني أن      
        rxy= -1،دن ما } xi {هي  الي ص يي متزاي ة لو } yi {نسبي إلم الحالي التي هي أن 

 ه   بعض النقا  ت بق بالنسبي لم  ال الص يي المتناقصي
                                                                                      c=1أفرض أن  الآن
 فأن 
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2التي تبعل  aما هي القيمي لو 
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 ينظر لها نهايي ص رى دمم كل القيم  يمكن أن
   دميه

                                                              2)]([ xـxayـy ii  
هوي مصبور   yi هي نهايي ص رى دمم كل القيم هو   الصاصويي يمكون إن تفسور مؤلور  لوك أن 

 بي  ب اس ي:

)7(.........))(/( 2 xـxSSyy ixxyi 


   
)1(                                                          فأن       222

xyyu rـSS      
بز يي له ا مستن  في التفسير بلر  اسوتعمال هكو ا تأكيو  تابعي لمتقياسات تبقم قابمي لمت يير 

 . أن 
)8(..........)/(1/)( 222222

xyyuyuy rSSSSS  
 هك ا تنبؤ.القياسات النسبيي تص ر في أمكانيي التح يل من صثل استعمال 

. [1,1-]تقوع فوي الفقورة  rxyدينوي الارتبوا  نفس المناقلي تستص م في هو ا المبحوث لترينوا أن 
 ركي(تفووي المبتمووع لأبوول الت زيعووات المز  بووي )الملوويمكوون أيعوواً ت بيووق معاموول الارتبووا  

. ب اسوو ي ت قووع قيمووي (2(. التبوو يل الوور يس هوو  تبوو يل المبتمووع المفوور  فووي )X,Yلمت يووري )
مؤلوور  فووي حالووي الت زيعووات غيوور المسووتمرة هوو   يمكوون ببسووا ي تبمووع صووثل النتووا   الممكنووي 

 مع وووووووووواة فووووووووووي                  لمت زيعوووووووووات الملووووووووووتركي. مثحظووووووووووات إعوووووووووافيي فووووووووووي هوووووووووو ا المبوووووووووال 
[Freund (1971)p.368,exercise  11] .    
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